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e Un pli UD composite z.

est constitue d’un
tissu unidirectionnel
(renfort) impregné de e
resine (matrice).

* On a une direction _. ﬁ““w
« privilegiée » qui est
dans le sens du X % TeansverssDircton
renfort.

Lomgituding

* Ce pli est caractérisé par plusieurs coefficients
mecanigues.



« On s’interesse aux: module d’Young longitudinal,
transversal, coefficient de poisson longitudinal/transverse
et le cisaillement longitudinal/ transverse.

e On cherche aussi la contrainte max.

 Ainsi on peut modéliser un materiau hétérogene par un
matériau homogene, mais anisotrope.
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e On va utiliser la loi de
melange dans notre étude.

* Les proprietés mecaniques
dependent du volume relatif | gyrestyv,) matrice (V)
de chague composant:

V%ﬁbre: Vﬁbre / Vtotal V%matrice: Vmatrice / Vtotal
V%matrice+ V%fibre =1
On démontre facilement que:

Ppi=Présine Vosmatrice TPibre Vosfibre



* On peut aussi définir la fraction massique:

I\/I%fibre: I\/Ifibre / I\/Itotale

|vl%matrice: matrice / I\/Itotale

IVl%matrice-l- I\/I%fibre =1
On démontre facilement que:

1 |vl%matrice I\/l%fibre
+

P pli Pmatrice Pfibre




e Un pli composé d’'un fibre de de verre de
165gr/m2 et de la résine (1 pour 1) aura:

— Une masse volumique de 1642kg/m3,
— Un V%fibre de 31.58%
— Une épaisseur de 0.2mm

Avec le vide on arrive a 50 voir 80% de V(e

C’est une couche plus résistante mais plus
fine.
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* Le pli soumis a une contrainte
longitudinale est « équivalent »
un systeme de ressorts en
parallele:

n, ressorts e raideur K,

« Tous les ressorts ont le méme allongement /AX. On parle
d’'iso-déformation.
* En écrivant que force totale est la somme de toutes les
forces appliguees a chaque ressort, on peut ecrire gue:
Feq= (N1 Ky +N,K,)AX
e La combinaison des ressorts en
parallele, est équivalente a un Keq: n,K; +n,K,
ressort de la raideur suivante:



===

=
—-r_-—

orts en parallele

e

o C’est une combinaison linéaire assez intuitive: les ressorts
les plus rigides ajoutent de la rigidité au systeme,
proportionnellement a leur nombre.

* Pour le pli, combinaison de fils et de résine (matrice), on
s'attend a un résultat equivalent, avec:

Eegak
et
V,, equivalent a n,

ELong :Ematrice V%matrice T Efibrev%fibre



 Lorsqu’on a un montage ._
en série des ressorts, la | :

raideur equivalent se = =
calcule de la fagon = i L %
suwa[\te. =h =
« La méme force s’exerce sur :
chaque ressort (équilibre) b
 On parle d’iso-contrainte. | &' k' |

1 _ 1 n1+an
K Kl K2

* Un résultat a retenir lorsqu’on a un modele a iso-
contrainte.



* On peut étre tenter de généraliser cette
aspect qualitatif a la fameuse relation
U=RI en considerant que R jour le role du
K (raideur du ressort).

e Attention, ceci est faux!

e La resistance impligue un processus
dissipatif. C’'est I'’équivalent d’un frottement
en mecanique!



* La bonne analogie mecanique / électrique
est de prendre la capacite C (Q=CU)

Mecanique Electrique
Paralléle: Keq: anl +n2K2 Ceq: nlCl +n2C2
P n1+Ln2 1_:Ln1+L N2
Keq Kz K Ceq C: C,

En MMC, le E est équivalent du K!
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Lateral
Strain

| Longitudinal
Strain

Longitudinal |
Strain

Lateral

_ oy - Strain -
« Une contrainte longitudinale produit:
— Un allongement longitudinale €,

— Un rétrécissement transversale e

— Les deux variations sont lies par le coefficient de poisson
K« Y ».

o, =E.e €= Y.€



-a' Iongltudlnal

E P76

* L’hypothese de travail est de considérer que 'allongement
des fibres et celui de la matrice sont identiques-> on parle
d'iso-déformation. .

= & of =L Jy

;e

* On peut demontrer facilement que le pli se comporte
comme S'’ll a le module d’Young suivant:

o=E €. aVvec:

Long “pli

E

« Commentaire : On retrouve bien le raisonnement qualitatif.
« Certains écrivent E, avec x la direction des fibres.

Long :EmatriceV%matrice + EfibreV%ﬁbre



 Dans le plan transverse, la déformation de chaque
élément est liee a sa déeformation longitudinale via le
coefficient de poisson.

« Via la composition du pli, on montre que le coefficient de
poisson « longitudinal » est une combinaison linéaire
des coefficients de poissons des constituants ponderée
de leurs fractions volumiques respectifs.

YLong :Ymatrice Voomatrice + YfibreV%ﬁbre

Commentaire:
* Onretrouve un résultat similaire au module d’Young longitudinal.

« Certains note ce coefficient: YLong: YT = ny: ¥xz , avec x la
direction des fibres et (y,z) les directions perpendiculaires.



e Dans cette configuration, e
chague portion de fibre /
matrice est en equilibre -> g -

on pare l'iso-contrainte. 0T o7

* Le calcul détaillé dans le DOC D P68 déemontre que le
module d’Young transverse est de la forme suivante:

1 1 V%matrlce+ 1 V%fibre
ET_ Ematrlce ETflbre

« Commentaire : certains écrivent E;=E,=E, .. (¥,2) les
directions perpendiculaires aux fibres.



* Le document F résume bien la
situation. Nous avons des TLT

contraintes de cisaillement dans le = b
plan (x,y). E—
e Du faite que la matériau est T ‘LU S et
anisotrope dans le sens des fibre, " —
on ne peut pas utiliser la formule ——\
classique qui relie le module —p- Sersmersne T
d’Young et le coefficient de poisson T
au cisaillement.

* Ledocument G nous 1 1 Vomatice 1 Vosibre
donne 'expression — 4+ —

recherchée: GL; GGmatrice GTﬁbre

Commentaire:
« On retrouve un résultat similaire au module d’Young transversal.

1.
| £
| I'—I'II'
sharEn

« Certains note ce coefficient: GLT: ny: G
des fibres et (y,z) les directions perpendiculaires.

Xz , avec X la direction



« On considere que c’est le renfort qui détermine la limite
élastigue de I'ensemble..

« La matrice est plus souple est donc elle peut mieux
résister a un allongement important.

* Laloi de mélange nous donne:

— *
O-max,pli_ O-max,fibre [V%fibre+v%matrice Ematrice/Efibre)]
* Pour la démonstration, il suffit d’écrire:

0) ImaX,p,i/EL: allongement max=0 maX’ﬁbre/Eﬁbre

 Compte tenu de la forte difféerence
entre les module d'Young de la
matrice et du renfort (rapport de

O-max’ i O-max I VO i
1/15) on en déduit: pli fibre ¥ %fibre



On prend un fibre de verre E: p=2.6Kg/m3, 82.5gr/m"2,
E=73GPa, E=68GPa, y=0.25, G=30GPa, 0,,,,=2500MPa.
On prend une résine polyesters: p=1.2Kg/m3, E=4GPa,
y=0.4, G=1.4GPa, 0,,,,=80MPa

On suppose qu’on va mettre 100gr de résine pour 100gr
de fibre (1 pour 1 en masse).

On en déduit: Vo ,,.=31.58% et Vo, . .ice=68.42%

On en déduit:

— EI=25.79 GPa, Et=5.69GPa -> Et/El = 22%
— y=0.35, G=2GPa

- 0,.,=883MPa

max

Comme son nom l'indique, le renfort « tire » les perfo

longitudinales mécaniques de la matrice vers le haut (E, et 0,,,,)
Les perfo transversales restent mediocres, ce qui est normal.
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e Le document REF G, UD Micromechanics nous donne
les differentes modélisations qui existe pour un pli UD.

Transverse Modulus

 On a aussi une oo -

comparaison des | meorur —
différents il i
mOdéIeS par [ | Megsured value = ,-#"FF-JJ-F
rapport a des - e
données : i i
experimentales. 2 S

D — & —

Fibre Volume Fraction [%]



C’est le modele CCA qui
est le plus proche des
données expéerimentales.

On peut utiliser le
software U20MM pour
faire le calcul.

Le software accepte
I'initialisation de matériaux
par l'utilisateur.

Mais le soft ne donne pas
la contrainte de rupture.

s L120MM =

Action Opticns  Help

—CASE— i
Fabric R andarn b.at o
Model kodel kodel
~MATERISL SELECTION '
Select a resin jﬁeneral F piey Lj
Select a fibre matenal 1E-Glass :_j
: -MICROMECHAMICAL MODEL
Select model for elastic 1[:[?.-'1'-. _,,J
Select model for thermal 1|:|:.-'-‘-. _vJ

Enter the fibre valume fraction [%] A0

—~RESULTS FORMAT

Calculate E xit |




« Comme on peut le voir, le module d’Young longitudinal est bien
estime.
« Dommage qu’il manque la contrainte de rupture dans le software

U20MM

Ex

Ey=Ez

G xy xz

Gyz

Coeff poisson xy = xz
Coeff poisson yx = zx
Coeff poisson yz=zy
Rupture

25,19 Gpa
5,68 Gpa
2,00 Gpa
2,04 Gpa

0,353

0,078

0,396
883 Mpa

MicroMechanical Model Results i
Froperty It Yalue
Ex [GPa] 25,7902

Ey=Ez [GPa] 5 £9171
: G:-:j,I = Gz [GF'a] 204304
| Gyz [GPa] 2.04304
Fay =Py i 0.35253
[ Byx = Fx il 0.0778229
[ Bz = Py il 0392951

X

Walue

20,8158

505313

257915

2. 65017

0347536

07108836

0525035
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* L’hypothese d’un matériau homogene fait qu'une
contrainte transversale produit la méme déeformation
dans le sens

Déformation longitudinale —  Déformation transverse
suite a une contrainte suite & une contrainte
transverse longitudinale

« D’apres DOC F page 4, on a: [YTL / ET: YT / EL }

* Certains ecrivent: Y1 = Y\,x= Yy avec x la direction
des fibres et (y,z) les directions perpendiculaires.



On parle ici d'un cisaillement dans le plan (y,z).

Les documents disponibles a ce jour ne parle pas de ce module.
Voici alors un raisonnement qualitatif et quantitatif:

Ce plan peut étre consideré « isotrope ».

On appligue la formule classiqgue du coefficient de cisaillement:

Qualitativement Quantitativement

Le plan (y,z) peut étre

considére « isotrope ». _ N
On appligue la formule Gyz=Ey/2 (1+sz)

classigue du coefficient de

cisaillement: Sachant que:
G,,=G,

G = P EE,
2(1+v) Y= ¥y2




 On s’inspirant du document E on peut
démonter qu’on peut approcher le
coefficient de poisson transverse par:.

sz: (V%matrice* Ym/ Ematrice t V%fibre*Yf/ ET,fibre)*ET,pIi



DOC A: CALCUL DES PROPRIETES ELASTIQUES DES TISSUS UTILISES DANS LES
MATERIAUX COMPOSITES, F. DAL MASO et J. MEZIERE, REVUE DE L'INSTITUT
FRAI\IIQAIS DU PETROLE VOL. 53, N° 6, NOVEMBRE- DECEMBRE 1998, Institut francais du
pétrolel

DOC B: Théese Essais de Caractérisation des Structures Tissées , Samia DRIDI 28/06/2010,
L’Institut National des Sciences Appliquées de Lyon,

DOC C: GLOSSAIRE DES MATERIAUX COMPOSITES, Actualisation décembre 2004, CENTRE D’ANIMATION
REGIONAL EN MATERIAUX AVANCES

DOC D: HandBookOfComposite,

https://books.google.tn/books?id=ct_ vBWAAQBAJ&pg=PA144&Ipg=PA144&dqg=yarn+ecd450+1/2&source=bl&ots=nK3MOhEgKa&sig=kX
m1DnA3cH2juFvZNhi2vMYHQxw&hl=fr&sa=X&ved=0ahUKEwjMtKCOBYjX AhXpASAKHT-
fD5MQG6AEIRTAIl#v=0nepage&q=yarn%20ecd450%201%2F2&f=false

DOC E: https://fr.scribd.com/document/360465288/Chapitre-4-Caracterisation-Des-Materiaux-
Composites

DOC F :Modélisation du comportement des composites :I'elasticité anisotrope, Edité le
04/05/2011, Federica DAGHIA — Lionel GENDRE

DOC G: UD Mictomecghnanics, university of twente, Department of Mechanical Engineering,
Composites Group.

DOC H: cours christian BOUILLE, chez Sabena Technics Mir,

DOC |: modelisation-du-comportement-des-composites2-3-les-poutres-stratifiees-ens, Federica DAGHIA —
Lionel GENDRE

Software U20MM: https://www.utwente.nl/en/et/ms3/research-chairs/pt/research/research-
themes/tools/#u20mm



