Corvection A Adeyoiyr N°1

Exercice N° 1

NB :Les questions 1. ;2. et 3.sont indépendants

1. 311 est —il premier ? justifier (0.75)
On a: V311 =17, ...I'ensemble des nombres 1% inferieur ou égale a 17 est
{2,3,5,7,11,13,17} comme 311 n’est divisible par aucun de ces nombres donc il est 1
2. a) Deéterminer les diviseurs de 12. (0.5)
L’ensemble des diviseurs de 12 est :D,, = {1,2,3,4,6,12}

P . 12
b) Déterminer tous les valeurs de n pour que : — €N

% € N equivalente a n—1divise12 ,doncn—1€ Dy,

n-1=1 n=2
( ou r ou
n-1=2 n=3

ou ou
n-1=3 , . . n=4 .

Donc « o;z4equwalenta X ousc.a.d. ne{2,3,4,5,7,13}

n—-1= n=

ou ou
n-1=6 n=7

ou ou
\n-1=12 n=13

c) En déduire les valeurs de n pour que : 2:;106[\] (0.5)

-1
Ona: 20 _Zm-DHz _, 12 N siet sellement si 22 eN donc : ne{2,3,4,5,7,13)
n—-1 n—1 n-1 n—1

3. a) Déterminer I'ensemble de diviseurs.de 60 “(0.5)
L’ensemble des diviseur de 60 est :
D, ={1,2,3,4,5,6,10,12,15,20,30,60}
b) Trouver les couples d’entiers naturels (a, b)tels que : ab=60 et PGCD(a,b) = 2 (0 .5)

Ona:ab = 60 doncaeD et beDq,

Et pgcd(a, b) = 2 donc 2 divise,a etyb danc a pair et b pair

En conséquence a et be{2,4,6,10,12,20,30,60}

a=2 a= 30 a==6 a=10
donc:y et ouy, et ouj et ouy et les couples sont :(2,30),(30,2),(6,10)(10,6)
b= 30 b= 2 b=10 b=6

c) En déduire “PPCM(a, b) (0.25)
Ona:

axb 60
=—=130

ppcm(a,b) =

2 2




Corvection A Adeyoiyr N°1

Exercice N°2

Soit , neN. On pose: 4 = 6" — 6"

1. (0.75)

OnaAd=6"2—-6"=6"6>—6"=6"(6%—1)=6"x 35 Donc divisible par 5

Ona:B=A4A+2014=6"%x35+2014=6"%x7 x5+ 2014
B=6"X7%x54+402%x5+4=5(6"x%x7+40
Donc le reste de la division de B est 4 (car 4 < 5))

3n+5 c.q.f.d.

b) (0.1)
Ona:(n+1)n+2)+3=0%*+
Donc:(n+1)(n+2)=n =n’+3n+2

GCD(n+1)(n+2),n+1)=n+1
ne divise pas n+1(ils sont successifs )

(01)

2,101) =101

I Exercice N°3




Corvection dw devoir N°L
Onposex =3+2V2 ety =3 —2v2
1. Montrer que x ety sont inverses : (01)

Ona:xxy=(3+2v2)(3-2v2)=32-(2v2)? =1donc x ety sont inverses

2. Calculer:'s'=xy* =ya? (1.25)

Ona: S=xy’—yx’ =xy(y—x) =y—x=3-2V2—(3+2v2) = —4V2
3. @) Deévelopper : (VZ—1)” et (VZ+1)° (05)

2 2
Ona:(V2-1) =v2 +12-2V2=2+1-2V2=3-—
Et:

(VZ+1) =vZ +12+2V2=2+1+2V2 =3 +

b) en déduire : Vx et \/y (05)

VE= | (VZ+1)' =VvZ+1 \t
S=J(Z-1)=vz-1" %)

)

®




Corvection A Adeyoiyr N°1

Soit ABC un triangle

—

:MN=W+,W=§E4’+§
Donc MN et BC sont colj

Ona: ﬁ=%ﬁ+%f5 donc :641 = AB + AC
Et:,4_])=%ﬁ+%ﬁ donc: 24j = 4B + AC
En conséquence : 6AI = 24] Donc: AJ = 341 donc les points : A , |, et J sont alignés




Corvection A Adeyoiyr N°1

ABC est un triangle ; | est le milieu de [AB].

1. a) Construire le point J tel que : AC+ 4] =0 (0.5)

. J ‘ -

BC=3(KI+IB)+BA+AC=0
Y4B - AB +AC =0

Donc : 31K = 4B + AC
(0.5)

Ona: 3ﬁ=%Z§+R et:—Ti=%Z]§+R
Donc : —Ij = 3IK Alors : IJ = —3IK donc : les points I, J et K




