
 وتطبيقاتها طالس مبرهنة              العاشر الدرس
 

  .وحدة قيس الطول في كلّ التمارين هي الصنتيمتر: ملاحظة
 

1 
: فً انشكم انمقاتم نذٌىا   //MN BC َ    //ON AC َ    //OP AB .

: أكمم انعمم انرانٍّح

ػهى M انىقغح ...................... Nًٌانىقغح  (1 AB.............................................  BC .

َفقا نمىحى .......................................... P ًٌ مسقظ انىقغح Oانىقغح  (2 AB .

ػهى ................ ًٌ مسقظ انىقغح  .............. انىقغح (2 AC َفقا نمىحى  AB .

2 
 مىرصف Iحٍس ABCوؼرثش مصهصا  AC َ J مىرصف  BC .

تٍّه أنّ  (1   //IJ AB َ 2AB IJ .

 وقغح ذقاعغ انمسرقٍمٍه A َL تانىسثح إنى I مىاظشج Kنركه انىقغح  (2 AB َ  JK .

 مىرصف Lتٍّه أنّ -     أ JK .

أشثد أنّ  -     ب
1

4
AL AB .

3 
 تحٍس AGHٌمصّم انشكم انمقاتم مصهصا    //EF GH َ  35AG  َ 28AH  

 َ6AF  .

AEوضغ  x حٍس *x  .

. xاحسة 

 

4 
:  فً انشكم انمقاتم نىا   //GC BF .

تٍّه أنّ 
EG CE

DF DB
 .

 

 

 

5 
 تحٍس D َ E َانىقغرٍه ABCٌمصّم انشكم انمقاتم مصهّصا  D BC 

َ E ACَ 18AC  َ6AE  َ 4DE  َ    //DE AB.  

وؼرثش FG انحامم  لاسذفاع انمصهسABF انصادس مه F َانزي ٌقغغ  AB ًف G 

 َ DE ًف K. 

 .ABF َ BDEانٍذف مه ٌزا انرمشٌه ٌُ مقاسوح كمّ مه مساحرً انمصهصٍه 

 .ABاحسة  (1

3تٍّه أنّ  (2
FB FA FG AB

FE FD FK DE
   .  

  DEFاسرىرط انؼذد انزي ٌعة ضشتً فً قٍس مساحح انمصهس  (3

 .ABFنىحصم ػهى قٍس مساحح انمصهس 
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6 
:  فً كمّ شكم مه الأشكال انصلاز انرانٍاخxاحسة 

 1ش

 

 

  

 

 

 

    //EF BC 

 

 2ش

 

 

 

 

ABCD شثً مىحشف قاػذذاي AB َ 

 CD َ I مىرصف  AD َ  J 

مىرصف  BC .

 3ش

 

 

 

 

 

 

 

     // //AE BF CG 

 

7 
ذأمّم انشكم انمقاتم حٍس      // //BF CE DG .

5ABإرا ػهمد أنّ AFاحسة  (1  َ 3BC  

 َ2EF . 

 

3 إرا ػهمد أنّ FGاحسة  (2 2 2AD   .

  

 

 

 

 

8 
اوظش انشكم انمقاتم حٍس    //EG BC َ 9AG  َ 6CG  َ 8AF  

 . BE z َ EF y  َ CD x َ 3FG  َ 4BD  َ 

تٍّه أنّ   (1
EF AF

BD AD
 .

أشثد أنّ   (2
FG EF

CD BD
 .

الأتؼاد انمُظُدج ػهى انشسم نٍسد   ) x َ y َ z َ tاحسة  (3

. (حقٍقٍّح 

 

9 
 

 قاػذذاي ABCDٌمصّم انشكم انمقاتم شثً مىحشف  ABَ  CD 

 وقغح ذقاعغ قغشًٌ َ Oحٍس  O MNَ    //MN AB .

قاسن انىسثرٍه  (1
AM

AD
 َ 

BN

BC
 .

قاسن كزنك انىسثرٍه  (2
AM

AD
 َ 

OM

CD
 .

 مىرصف Oاسرىرط أنّ  (3 MN. 
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10 

ذأمّم انشكم انمقاتم حٍس    //MN BC َ    //NP CD      َ6BC         

 َ2MN  َ 5AP . 

 .ػهّم ظُاتك. DPاحسة 

 

11 
: فً انشكم انمقاتم نذٌىا   //EF BC َ    //DF CE .

تٍّه أنّ   (1
AE AF

AB AC
  َ  

AD AF

AE AC
 .

2AEاسرىرط أنّ   (2 AB AD  .

5AD إرا ػهمد أنّ  AEاحسة  (3  َ 45AB  .

 

12 

ػهى إسرقامح َاحذج َانىقاط A َ Oَ Dفً انشكم انمقاتم انىقاط 

B َ O َ C 2,4 ػهى وفس الإسرقامح تحٍسAB  َ 6,4OA 

 َ7OC  َ 3CD     َ ˆ ˆOAB ODC .

.  مؼهلا ظُاتك فً كم مشّجOB َ OD َ BCاحسة 

 

13 
 َػٍّه ػهى ضهؼٍا uOvˆاسسم صاٌَح  Ou انىقغرٍه A َB 5 تحٍسOA َ 7OB  َػهى ضهؼٍا  Ov انىقغح C 

6OCتحٍس   .

َانمُاصي نـ Bانمسرقٍم انماسّ مه  AC ٌقغغ  Ov فً انىقغح D .

. ػهم ظُاتك. OD َ CDاحسة 

 

14 
 مىرصف ABC َIوؼرثش مصهصا  BC َ M وقغح مه انمُسّظ  AI . انمسرقٍم انماسّ مهM َانمُاصي نـ  AB ٌقغغ

 BC فً انىقغح J َانمسرقٍم انماسّ مه M َانمُاصي نـ  AC ٌقغغ  BC ًف K .

تٍّه أنّ   (1
IJ IM

IB IA
  َ  

IK IM

IC IA
 .

 مىرصف Iاسرىرط أنّ  (2 JK .

 

15 

 
6ABتحٍس ABCاته مصهصا  (1  َ5AC  َ 4BC  َنركه انىقغح E مه  AB 2 حٍسAE  . انمسرقٍم انماسّ مهE 

َانمُاصي نـ  BC ٌقغغ  AC ًف F .

. AF َ EFاحسة  (1

 َانمُاصي نـ Aانمسرقٍم انماسّ مه  (2 EF ٌقغغ  CE فً انىقغح M .

أشثد أنّ  
MA AE

BC BE
 شمّ احسة  AM .

انمسرقٍم  (3 EF ٌقغغ  MB فً انىقغح N . احسةEN .
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16 

5EF حٍس EFGوؼرثش مصهصا  َ 6EG  َ 7FG  .

 ػهى Aػٍّه انىقغح - أ (1 GE 2 تحٍسAE  شمّ اسسم انىقغح B مسقظ A ػهى  FG َفقا نمىحى  EF .

. GB َ ABاحسة -     ب

 ػهى A مسقظ Cنركه انىقغح  (2 EF َفقا نمىحى  FG .

. CEاحسة 

انمسرقٍمان  (3 AC َ  BE ٌرقاعؼان فً انىقغح D .

تٍّه أنّ  
DB AB

DE CE
 .

 

17 
6AB تحٍس ABCاته مصهصا  (1  َ 4AC  َ 5BC  شمّ اته انىقغح D ًتحٍس ٌكُن انشتاػ ABDC مرُاصي أضلاع 

. Iمشكضي 

. C تانىسثح إنى B مىاظشج F َانىقغح A تانىسثح إنى B مىاظشج Eنركه انىقغح  (2

تٍّه أنّ  -    أ   //EF AC .

. EFاحسة -    ب

 َانمُاصي نـ Iانمسرقٍم انماسّ مه  (3 BD ٌقغغ  DC فً انىقغح J .

 مىرصف Jتٍّه أنّ  CD .

ػٍّه ػهى وصف انمسرقٍم  (4 CB انىقغح G 8 تحٍسCG  . انمسرقٍم انماسّ مهG َانمُاصي نـ  AC ٌقغغ  AB ًف 

. Hانىقغح 

. BH َ GHاحسة 

 

18 
6AB تحٍس ABC اسسم مصهصا  (1  َ 5AC  َ 7BC  شمّ ػٍّه ػهى  AB  انىقغح M 2 حٍسAM  .

 َانمُاصي نـ Mانمسرقٍم انماسّ مه  AC ٌقغغ  BC فً انىقغح N . احسةBN .

 َانمُاصي نـ Dانمسرقٍم انماسّ مه . Bتانىسثح إنى  M مىاظشج Dنركه انىقغح  (2 MN ٌقغغ  BN فً انىقغح K .

. BKاحسة -      أ

 مىرصف Bاسرىرط أنّ  -      ب NK .

 

19 
5AB تحٍس ABCD  وؼرثش شثً مىحشف (1  َ 12CD  . انقغشان AC َ  BD ٌرقاعؼان فً انىقغح K .

7CK إرا ػهمد أنّ  AKاحسة -     أ  .

 مىرصف M إرا ػهمد أنّ  MLاحسة -    ب AD َ L مىرصف  BC .

اسسم قغؼح مسرقٍم  (2 EF شمّ ػٍّه ػهٍٍا انىقغح  10 قٍس عُنٍا P تحٍس 
5

7
BM AB . احسةAM .

 

20 
ABCD مسرغٍم مشكضي ٌُ O 4 تحٍسAB  3BC  َنركه انىقغح مىاظشج A تانىسثح إنى B .

تٍّه أنّ   (1   //CE OB .

 َانمُاصي نـ Bانمسرقٍم انماسّ مه  (2 AC ٌقغغ  CE فً انىقغح F .  ّتٍّه أنF مىرصف  CE .

. ػهم ظُاتك. OFاحسة  (3

ػٍّه ػهى وصف انمسرقٍم  (4 AC انىقغح M 7 تحٍسAM  . انمسرقٍم انماسّ مهM َانمُاصي نـ  CE ٌقغغ  AB 

5AC إرا ػهمد أنّ  EN َ MNاحسة . Nفً  CE  .



22 
ABC  5 ٌُ مصهس تحٍسAB  َ 6AC  َ 8BC  َانىقغح I مىرصف  AB انىقغح َ J مىرصف  AC .

ًّ انُضؼٍح انىسثٍح نهمسرقٍمٍه  (1 ماٌ IJ َ  BCاحسة .  ؟ ػهم ظُاتكIJ .

 َانمُاصي نـ Iانمسرقٍم انماسّ مه  (2 AC ٌقغغ  BC فً انىقغح K .

 مىرصف Kتٍّه أنّ  BC .

.  مرُاصي أضلاعAIKJأشثد أنّ انشتاػً  (3

 وقغح مه Gنركه  (4 AC  تحٍس  G AC 2AG  . انمسرقٍم انماسّ مهG َانمُاصي نـ  AB ٌقغغ  BC ًف 

. CHاحسة  . Hانىقغح 

 

23 
 ٌقغغ  حٍس D ٌَمشّ مه ABCD خاسض  َنٍكه مسرقٍما ABCDوؼرثش مرُاصي أضلاع  AB ًف M َ  BC 

. Nفً 

قاسن   (1
AB

BM
 َ 

DN

MN
 .

أَظذ وسثح مساٌَح  نهىسثح   (2
BC

BN
1 شمّ اسرىرط أنّ  

BA BC

BM BN
  .

 َانمُاصي نـ Mانمسرقٍم انماسّ مه  (3 BD ٌقغغ  BN ًف P .  ّ2تٍّه أنNB NC NP  .

 

24 
 مسرقٍمان مرقاعؼان َ  َ ': فً انشكم انمقاتم نىا     ' ' '// //AA BB CC.      

: أكمم انعذَل انرانً فً كمّ حانح مه انحالاخ انرانٍح

 AB BC AC ' 'A B ' 'BC ' 'AC 

   3  3 2الأَنى 

 12   8  3انصاوٍح 

 17,5    10 4انصانصح 

   3 7 4,5 انشاتؼح 

 

 

25 
: فً انشكم انمقاتم نىا     // //AB CD EF َأتؼاد شثً انمىحشف ABCDًٌ  :

3AB  َ 4BC  َ 8CD  َ 5AD  .

. OABاحسة قٍس عُل محٍظ انمصهس  (1

3DE إرا ػهمد أنّ  CDEFاحسة قٍس عُل محٍظ شثً انمىحشف  (2  .

 

26 
ABCD  ٌُ شثً مىحشف تحٍس       // //AB CD EF .

 انرً ٌمكه فٍٍا ذغثٍق   ,اكرة كمّ انحالاخ انمرُفّشج فً انشسم انمقاتم

. مثشٌىح عانس

  

27 
ABCD ًٍشثً مىحشف قاػذذ ٌُ AB َ  CD 12 تحٍسAB  َ 4BC  َ 7CD  َ 6AD  نركه َI وقغح ذقاعغ 

انمسرقٍمٍه  AD َ  BC . اسسم انشكم شمّ احسة قٍس عُل محٍظ انمصهسABI .

  

'  

A  
B  

C  

'A  'B  'C  

O 

E F 

A B 

D C 

A B 

C D 

O 
E F 



28 
ABCD ًٍشثً مىحشف قاػذذ ٌُ  AB َ  CD. انقغشان AC َ  BD ٌرقاعؼان فً انىقغح L َانمسرقٍم انماسّ مه L 

َانمُاصي نـ  AB ٌقغغ  AD فً انىقغح K .

تٍّه أنّ   (1
KL DK

AB DA
  َ  

KL AK

CD AD
 .

1أشثد أنّ  - أ (2
KL KL

AB DC
  .

اسرىرط أنّ  -     ب
1 1 1

AB DC KL
  .

 

29 
 كما ٌُ مثٍّه فً انشكم انمقاتم حٍس ABCDوؼرثش مرُاصي الأضلاع    //AD GE 

 َ4AB  َ 1AE  َ 5AC  َ 6BC  .

. AF َ EFاحسة  (1

. CF َ GFاسرىرط  (2

 

 

30 
 مىرصف M ٌُ مصهس َ ABCذأمّم انشكم انمقاتم حٍس  BC َ D وقغح مه  BC .

 َانمُاصي نـ Dانمسرقٍم انماسّ مه  AM ٌقغغ  AB ًف E َ  AC ًف F تحٍس 

 E DF .

تٍّه أنّ   (1
DE BD

AM BM
  َ  

DF DC

AM CM
 .

2أشثد أنّ   (2
BD DC

BM DM
  .

2DEاسرىرط أنّ   (3 DF AM  .

 

31 
ABC 5ٌُ مصهس تحٍسAB  َ 6AC  َ 8BC  َ E وقغح مه ًٌ AB  3 تحٍسAE . انمسرقٍم انماسّ مهE 

َانمُاصي نـ  BC ٌقغغ  AC فً انىقغح F .

. EFشمّ AFاحسة  (1

انمسرقٍمان  (2 BF َ  CE ٌرقاعؼان فً انىقغح O .  ّتٍّه أن
3

5

OE

OC
 .

 َ انمُاصي نـ Oانمسرقٍم انماسّ مه  (3 EF ٌقغغ  BE ًف M َ  CF ًف N .

1تٍّه أنّ  -     أ
OM OM

EF BC
  .

 مىرصف Oأشثد أنّ -     ب MN .

32 
 َ ػٍّه ػهى ABCاسسم مصهصا  (1 AB انىقغرٍه M َ P تحٍس ذكُن AM َ MP َ PB 5 َ 3 َ 2 مرىاسثح مغ .

 ػهى Qػٍّه انىقغح - أ (2 BC  تحٍس ٌكُن    //MQ AC .

قاسن  -     ب
AM

AB
 َ 

CQ

BC
 .

اسرىرط أنّ  -     ض
2 10

CQ BC
 .

A D 

B C 

E G F 

A 

B C 

E 

F 

D M 



33 
نركه  (1 AB 10 قغؼح مسرقٍم قٍس عُنٍا .

 مه Mاته انىقغح -     أ AB  تحٍس 
2

3

MA

MB
 .

. MA َ MBاحسة -     ب

7AC تحٍس ABCوكمم تىاء انمصهس  (2  َ 6BC . انمسرقٍم انماسّ مهM َانمُاصي نـ  BC ٌقغغ  AC ًف N .

. AN َ MNاحسة 

 َانمُاصي نـ Nانمسرقٍم انماسّ مه  (3 CM ٌقغغ  AB ًف E .

اكرة وسثرٍه مساٌَّرٍه نهىسثح  -     أ
AC

AN
 .

2AMاسرىرط أنّ  -     ب AB AE  .

.  تغشٌقرٍه مخرهفرٍهAEاحسة -     ض

 

34 
 قاػذذًٍ ABCDاته شثً مىحشف  (1 AB َ  CD 4 تحٍسAB  َ 5AD  َ 6BC  ػٍّه ػهى وصف انمسرقٍم َ 

 AD انىقغح M 7 تحٍسAM   شمّ اسسم انىقغح N مسقظ M ػهى  BC َفقا نمىحى  AB .

. BN َ CNاحسة  (2

. M تانىسثح إنى D مىاظشج Eنركه انىقغح  (3

انمسرقٍم  BE ٌقغغ  MN فً انىقغح I َ  CD فً انىقغح F .

 مىرصف Iتٍّه أنّ   EF .

. DFاحسة  (4

 مىرصف O ػهما أنّ  OO'احسة  (5 AD  َ 'O  مىرصف  BF .

 

35 
 قاػذذًٍ ABCDاسسم شثً مىحشف  (1 AB َ  CD 5 تحٍسAD  َ 6BC  َ 8CD  ػٍّه انىقغح َ E مه  AD 

2AEتحٍس   .

 َانمُاصي نـ Eانمسرقٍم انماسّ مه  (2 AB ٌقغغ  BC فً انىقغح G .

. GBَ GCاحسة 

انمسرقٍم  (3 GE ٌقغغ  AC فً انىقغح F . احسةEF .

 َانمُاصي نـ Fانمسرقٍم انماس مه  (4 BC ٌقغغ  AB فً انىقغح K .

تٍّه أنّ  
FK EF

BC DC
 .

 

36 
. ABCوؼرثش مصهصا 

 مه M َ Nاته انىقغرٍه -  أ (1 AB  تحٍس 
2 3 2

AM MN NB
    .

احسة -     ب
NB

NA
 َ 

BN

BM
 .

 َانمُاصي نـ Bانمسرقٍم انماسّ مه  (2 AC ٌقغغ  CN ًف P . احسةBP  ّ6 إرا ػهمد أنAC  .

 َ انمُاصي نـ Mانمسرقٍم انماسّ مه  (3 CN ٌقغغ  BP فً انىقغح K .

. BKاحسة 

 

 



37 
قاػذذًٍ ABCDوؼرثش شثً مىحشف  AB َ  CD 4 تحٍسAB  َ 5AD  َ 7BC  . نركهE وقغح مه AD  تحٍس 

2AE  َانىقغحF مسقظ E ػهى  BC َفقا نمىحى  CD .

. CF َ اسرىرط AFاحسة  (1

انمسرقٍم  (2 AC ٌقغغ  EF فً انىقغح G  .

. GFاحسة 

 مىرصف Mنركه  (3 AG َ N مىرصف  BF  .

.  مؼهلا ظُاتكMNاحسة 

انمسرقٍم  (4 MN ٌقغغ  AD فً انىقغح P  .

 مىرصف Pتٍّه أنّ   AE .

 

38 
6DC تحٍس CDMاسسم مصهصا   َ 7CM  َ 8MD  شمّ ػٍّه ػهى  DM انىقغح A 5 تحٍسMA  .

 َانمُاصي نـ Aانمسرقٍم انماسّ مه  CD ٌقغغ  CM فً انىقغح B .

. AB َ MBاحسة  (1

 مىرصف Iنركه  (2 AD َ J مىرصف  BC  .

. IJاحسة 

 َانمُاصي نـ Cانمسرقٍم انماسّ مه  (3 BD ٌقغغ  MD فً انىقغح E .

تٍّه أنّ  -     أ
MD MB

ME MC
  َ  

MA MB

MD MC
 .

2MDاسرىرط أنّ  -     ب MA ME  شمّ احسة ME .

 وقغح ذقاعغ Oنركه  (4 AC َ  BD قغشي شثً انمىحشف ABCD  .

تٍّه أنّ  
5

8

OA OB

OC OD
  .

 

39 
7ABتحٍس ABCاته مصهصا  (1  َ 6AC  َ 4BC  شمّ اته انىقغح M مه  AB  تحٍس 

2 3

AM MB
 .

. AM َ BMاحسة  (2

 ػهى M مسقظ Nاسسم انىقغح  (3 AC َفقا نمىحى  BC َانىقغح P مسقظ B ػهى  AC َفقا نمىحى  CM .

أَظذ كمّ انىسة انمساٌَّح نهىسثح 
AB

AM
. ػهّم ظُاتك. 

2ACاسرىرط أنّ   (4 AP AN  .

 

40 
وؼرثش قغؼح مسرقٍم  BC 6 قٍس عُنٍا .

 مه Mاته انىقغح  (1 BC  تحٍس 
3 2

BM MC
 شمّ احسة BM َ MC .

5AB مه انمسرُي تحٍس Aنركه انىقغح  (2  َ 4AC  . انمسرقٍم انماسّ مهM َانمُاصي نـ  AC ٌقغغ  AB ًف 

. Nانىقغح 

. MNَ BNاحسة 

 مىرصف Iنركه  (3 MN . انمسرقٍم BI ٌقغغ  AC فً انىقغح J.  ّتٍّه أنJ مىرصف  AC  َّأن 
3 5

BI JB
 .

 



41 
10BC تحٍس A مرقاٌس انضهؼٍه قمّرً انشئٍسٍّح ABCاسسم مصهصا  (1  شمّ اته انىقغح M مه  BC تحٍس 

2

9
BM BC .

 َانمُاصي نـ Mانمسرقٍم انماسّ مه  (2 AB ٌقغغ  AC ًف E َانمسرقٍم انماسّ مه M َانمُاصي نـ  AC ٌقغغ  AB 

. Fفً 

تٍّه أنّ  -     أ
AF CM

AB CB
  َ  CE CB CA CM   .

AFاسرىرط أنّ  -     ب CE .

ػٍّه ػهى  (3 BC انىقغرٍه N َ Pتحٍس     :
3 3 3 1

BM MN NP CP
   .

 

42 
5AB تحٍس ABCوؼرثش مصهصا   َ 6AC  َ 8BC  .

 مه Dاته انىقغح  (1 AB تحٍس 
2

3
AD AB .

 َ انمُاصي نـ Dانمسرقٍم انماسّ مه  (2 BC ٌقغغ  AC فً انىقغح E . احسةDE .

 َ انمُاصي نـ Cانمسرقٍم انماسّ مه  (3 BE ٌقغغ  AB فً انىقغح F .

أشثد أنّ  -     أ
AB AE

AF AC
  ّ2 شمّ اسرىرط أنAB AF AD  .

. AFاحسة -     ب

 

43 
7AB حٍس ABCDوؼرثش مسرغٍلا   َ 4BC  َانىقغح ػهى  AB 3 تحٍسAE .انمسرقٍم CE ٌقغغ AD ًف F  .

تٍّه أنّ   (1
EA

EB

EA EF AF

EB EC BC
  .

4 إرا ػهمد أنّ  EF َ AFاحسة  (2 2CE  .

 مه Mاته انىقغح  (3 CD  تحٍس 
2 3

DM MC
 شمّ احسة MD َ CM .

 

44 
 شمّ ػٍّه ػهى 60 قٍسٍا xOyˆاته صاٌَح   (1 Ox انىقغح  C 7 تحٍسOC  َػهى  Oy انىقغح B 5 تحٍسOB  .

 مه Aاته انىقغح  (2 OC  تحٍس 
3

2

OA

OC
 شمّ احسة OA .

 َانمُاصي نـ Cانمسرقٍم انماسّ مه  (3 AB ٌقغغ  Oy ًف K َانمسرقٍم انماسّ مه K َانمُاصي نـ  BC ٌقغغ Ox  

. OLاحسة . Lفً 

 

45 
ٌقغغ تحٍس َ مسرقٍما ABCوؼرثش مصهصا  AB ًف Pَ  AC ًف N َ  BC ًف M .

 ٌقغغ  َانمُاصي نـ Bانمسرقٍم انماسّ مه  (1 AC ًف D .

تشٌه ػهى أ نّ  
MC NC

MB ND
 .

تٍّه أنّ   (2
PB ND

PA NA
 .

1أشثد أنّ   (3
MC NA PB

MB NC PA
   .



46 
7ABتحٍس ABCDوؼرثش مرُاصي أضلاع   َ 4AD  .

ػٍّه ػهى وصف انمسرقٍم  (1 DC انىقغح E 12 حٍسDE  َانىقغح M مىرصف  AD .

 َانمُاصي نـ Mانمسرقٍم انماسّ مه  AB ٌقغغ  AE فً انىقغح F َ  BC فً انىقغح G .

 مىرصف Fتٍّه أنّ  AE .

. MFاحسة 

انمسرقٍم  (2 BC ٌقغغ  AE فً انىقغح I .

قاسن  -     أ
IG

IB
 َ 

FG

AB
 .

احسة  -     ب
IG

MA
. IG شمّ اسرىرط 

ػٍّه ػهى - أ (3 DE انىقغرٍه N َ P  تحٍس 
3 5

DN NP
PE  .

. NP َ NEاحسة -     ب

47 
ظضّئ قغؼح مسرقٍم  (1 AB 7 حٍسAB إنى شلا شح  أظضاء مرقاٌسح  .

ػٍّه ػهى  (2 AB انىقغح C تحٍس 
2

3
AC AB .

. AC َ BCاحسة  (3

 

48 
ظضّئ قغؼح مسرقٍم  (1 EF إنى خمسح  أظضاء مرقاٌسح 7 قٍس عُنٍا  .

ػٍّه ػهى  (2 EF انىقغح P  حٍس 
3

2

PA

PB
 .

 

49 

 
ABCD مسرغٍم مشكضي ٌُ O 6 تحٍسAB  َ 4AD  َنركه انىقغح I مىرصف  AB .

تٍّه أنّ  (1   //OI BC َاحسة OI .

انمسرقٍم  (2 CI ٌقغغ  BD فً انىقغح G َ  AD فً انىقغح E .

تٍّه أنّ  -     أ
1

2

EA

ED
 .

 مىرصف Aاسرىرط أنّ  -     ب DE .

 

50 
 

 مسرقٍما مقرشوا تانمؼٍه نٍكه  ,O I 1 حٍسOI  .

3Ax تحٍس A َ B انىقغرٍه ػٍّه ػهى  (1  َ 6Bx   .

ػٍّه ػهى  (2 AB انىقغح M  تحٍس 
2

5

AM

BM
 .

. AB َ AM َ BMاحسة  (3

 فً انمؼٍه Mحذّد فاصهح انىقغح  (4 ,O I .



51 

 

نركه  MN 11 قغؼح مسرقٍم قٍس عُنٍا .

 مه Pاته انىقغح  (1 MN  تحٍس 
4

7
MP MN .

 مه Qاته انىقغح   (2 MN  تحٍس 
2 5

MQ QN
 .

 َ PN َ NQاحسة  (3
NQ

MQ
 .

 

52 

 
نركه قغؼح مسرقٍم  AB .

 مه Cاته انىقغح  (1 AB  تحٍس 
4

5

AC

BC
 .

27AB إرا ػهمد أنّ  AC َ BCاحسة  (2  .

 

53 
 مىرصف M َانىقغح ABCDوؼرثش مرُاصي أضلاع  AB . انمسرقٍم DM ٌقغغ  BC  فً انىقغح E .

تٍّه أنّ    (1
EM EB

ED EC
 .

 َانمُاصي نـ Mانمسرقٍم انماسّ مه  (2 BE ٌقغغ  AE فً انىقغح N .

 مىرصف Nأشثد أنّ -     أ AE .

2ADاسرىرط أنّ  -     ب MN .

 

54 
ABCD ًشثً مىحشف قائم انضاٌَح ف ُّ ٌ A َ D 4 تحٍسAB  َ 3AD  َ 7DC  . انقغشان AC َ  BD  

 ػهى I انمسقظ انؼمُدي نـ H َنركه Iٌرقاعؼان فً انىقغح  AD .

. أوعض انشسم (1

تٍّه أنّ  - أ (2
IH AH

CD AD
 .

1أشثد أنّ  -     ب
IH IH

CD AB
  .

. IHاسرىرط -     ض

. AHاحسة  (3

 

55 
5AB تحٍس ABCوؼرثش مصهصا   َ 7AC  َ 8BC  .

 مه Dاته انىقغح  (1 BC  تحٍس 
1

3
BD BC .

 َانمُاصي نـ Dانمسرقٍم انماسّ مه  (2 AB ٌقغغ  AC فً انىقغح E َانمسرقٍم انماسّ مه D َانمُاصي نـ  AC 

ٌقغغ  AB فً انىقغح F .

حذّد انقٍمح انؼذدٌّح نكمّ مه انىسثرٍه 
AF

AB
 َ 

AE

AC
 .



56 
ABCD ًشثً مىحشف قائم انضاٌَح ف ُّ ٌ A َ D 4 تحٍسAB AD  َ 6CD  . انمسرقٍمان AD  BC 

. Iٌرقاعؼان فً انىقغح 

قاسن انىسة  (1
ID

IA
 َ 

IC

IB
 َ 

DC

AB
 .

. IA َ IBاحسة إرن  (2

انمسرقٍمان  (3 AC َ  BD ٌرقاعؼان فً انىقغح O. انمسرقٍم انماسّ مهO َانمُاصي نـ  AB ٌقغغ  AD فً انىقغح 

M َ  BC فً انىقغح N .

قاسن انىسة -     أ
AM

AD
 َ 

BO

BD
 َ 

ON

CD
  شمّ  

BO

BD
 َ 

AO

AC
 َ 

MO

DC
 .

 مىرصف Oاسرىرط أنّ  -     ب MN .

 

57 
وؼرثش مؼٍىا  , ,O I J فً انمسرُي تحٍس  OI َ  OJ َ 4 غٍش مرؼامذٌهOI OJ  .

ػٍّه انىقغرٍه - أ (1
1 3

,
3 2

A
 
 
 

 َ 
2 3

,
3 2

B
 
 
 

 .

تٍّه أنّ  -     ب   //AB OI .

. C َحذّد صَض إحذاشٍّرً O تانىسثح إنى B مىاظشج Cاته انىقغح  (2

انمسرقٍم  (3 AC ٌقغغ  OI فً انىقغح K  .

 مىرصف Kتٍّه أنّ  AC  ّ2 َ أنAB OK .

 

58 
   َ' ٌما مسرقٍمان مرؼامذان َ مذسّظان ػهى انرُانً تـ  ,O I َ  ,O J  1 حٍسOI OJ  .

 انىقاط ػٍّه ػهى - أ (1 3A َ  6B َ  2C  .

احسة  -     ب
OB

OC
 َ 

OA

OC
 .

 َفقا نمىحى ' ػهى انرُانً ػهى A َ B َ C مساقظ كلّا مه انىقاط  E َ F َ  Gػٍّه  انىقاط  - أ (2 IJ .

اسرىرط -     ب
OF

OG
 َ 

OE

OG
 .

2IJ إرا ػهمد أنّ  BFاحسة  (3  .

 

59 
:  فً كمّ حانح مه انحالاخ انرانٍّحxاحسة 

 

  

 

 
  

 

 

 

 

  

35 

C 

A 

B 

N 

28  6 x  

M 

   //MN BC  

A 

B 

 C 

E 
F x  

39 
2 3 

   //EF BC  

I 
J 

K 

R 

S 

13 

6 

x  10 

M 
N 

I 

C 
D 

1,5 

2 

1,5 

x  

   //RS JK  

   //MN CD  

A 

B 
C 

P 

Q 

   //PQ AB  

3 2,5 

x  

2 



60 
8AB تحٍس O مشكضي ABCDوؼرثش مسرغٍلا   َ 5AD  . نركهE وقغح مه  AB 3 تحٍسAE  َانىقغح F 

. C تانىسثح إنى Bمىاظشج 

تٍّه أنّ   (1   //DF OC .

 ػهى O انمسقظ انؼمُدي نـ Iنركه  (2 DC .

 مىرصف Iتٍّه أنّ   CD .

 َانؼمُدي ػهى Eانمسرقٍم انماسّ مه  (3 AB ٌقغغ  DC فً انىقغح G .

 وقغح ما مه Mنركه  AD مخانفح نـ A َ D .

انمسرقٍمان  MB َ  MC ٌقغؼان  GE فً انىقغرٍه J َ Kًػهى انرُان  .

ظذ وسثرٍه مساٌَّرٍه نهىسثح  
MJ

MB
 .

. JKاسرىرط حساب  (4

 

61 
 حٍس O َ N َانىقغرٍه ABCوؼرثش مصهصا  O BC َ  N AC .

 َ انمُاصي نـ Nانمسرقٍم انماسّ مه  BC ٌقغغ  AB فً انىقغح M ٌقغغ َ  OA فً انىقغح I .

3IN: وضغ  َ 2IM  َ 4,5OC  .

قاسن   (1
AN

AC
  َ  

AI

AO
 .

تٍّه أنّ   (2
AM AI

AB AO
 .

. OBاسرىرط  (3

 

62 
ABCD مرُاصي أضلاع مشكضي ُّ ٌ O َ M مىرصف  BC .

. أوعض شكلا ٌىاسة انمؼغٍاخ (1

تٍّه أنّ   (2   //OM CD .

تٍّه أنّ  (3 OM ٌمشّ مه N مىرصف  AD .

.  مرُاصي أضلاعMNDCأشثد أنّ انشّتاػً  (4

. MNDC مشكض Iنركه انىقغح  (5

تشٌه ػهى أنّ     //OI AD  ّأن َ 
1

2
OI AN .

 

63 
3AB تحٍس ABCوؼرثش مصهصا   َ 4AC  َ 5BC  .

 وقغح مه Iنركه  BC 2 حٍسCI  َانىقغح J مسقظ I ػهى  AC َفقا نمىحى  AB .

. CJ َ IJاحسة  (1

 ػهى J مسقظ Kنركه انىقغح  (2 AB َفقا نمىحى  BC .

. AKاحسة 

انمسرقٍمان  (3 IA َ  JK ٌرقاعؼان فً انىقغح O .

تٍّه أنّ  
OI IJ

OA AK
 .


